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Задача 1. Найти неопределенный интеграл. 
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Задача 2. Вычислить определенный интегралы. 
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Задача 3. Найти неопределенный интеграл. 
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Задача 4. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 5. Найти неопределенный интеграл. 
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Выделим целую часть дроби, методом деления многочлена на многочлен: 
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Разложим дробь 
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на простейшие методом неопределенных коэффициентов: 
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Задача 6. Найти неопределенный интеграл: .
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Разложим дробь 
3

23

)2)(1(

9136

++
+++

xx

xxx
на простейшие 

.
)1(

)1()2)(1()2)(1()2(

)2()2(2`)2)(1(

9136

23

323

23

+
+++++++++=

=
+

+
+

+
+

+
+

=
++

+++

x

xDxxCxxBxA

x

D

x

C

x

B

x

A

xx

xxx

  

.12266)3)(4()2)(4()2)(3( 2 +−=−−+−−+−− xxxxCxxBxxA  

При 1−=x , ;1=A  

При 2−=x , ;11 =⇒−=− DD  

Приравнивая коэффициенты при 
3x , ;01 =⇒=+ BBA  

Приравнивая коэффициенты при 
0x , ;09248 =⇒=+++ CDCBA  

Отсюда ∫ +
+

−+=








+
+

+
.

)2(2

1
1ln

)2(

1

1

1
23

C
x

xdx
xx

 

Задача 7. Найти неопределенный интеграл: .
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Приравнивая коэффициенты при x , ;112444 =⇒=++ CDCA  
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Задача 8. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 9. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 10. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 11. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 12. Вычислить определенный интеграл. 
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Задача 13. Найти неопределенный интеграл. 
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Задача 14. Вычислить площадь фигуры, ограниченной графиками функций: .84,)2( 3 −=−= xyxy  
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Задача 15. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями, заданными уравнениями. 
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Задача 16. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями, заданными уравнением в полярных 

координатах: ).2(2,cos4 ≥== rrr ϕ  
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Задача 17. Вычислить длину дуги кривой, заданной уравнением в прямоугольной системе координат. 
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Задача 18. Вычислить длину дуги кривой, заданной параметрическими уравнениями. 
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Задача 19. Вычислить длину дуги кривой, заданной уравнениями в полярных координатах. 

.2/2/

,2 3/4

πϕπ
ρ ϕ

≤≤−
= e

 

2 2 4 /38
L ( ) d ; e .

3

β
ϕ

α

′ ′= ρ + ρ ϕ ρ =∫  

∫∫∫
−−−

===+=
2/

2/

3/4
2/

2/

3/8
2/

2/

3/83/8

9

100

9

64
4

π

π

ϕ
π

π

ϕ
π

π

ϕϕ ϕϕϕ dededeeL  

.
2

5

4

3

3

10 3

2

3

22/

2/

3/4











−=⋅=

−

−

πππ

π

ϕ eee  

 



www.x-math.narod.ru 

Задача 20. Вычислить объем тела, ограниченного поверхностями : .0,4,1
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Задача 21. Вычислить объем тела, образованного вращением фигуры, ограниченной графиками функций, 

относительно оси вращения Оx : .2,2 2 +−=−= xyxxy  
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Задача 22.  Вычислить силу, с которой вода давит на плотину, сечение которой имеет форму равнобочной 

трапеции (рис.4.1). Плотность воды, 3
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